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 חישוב שטחים 

 חישוב שטחים באמצעות האינטגרל )מקרים פרטיים(

 :x- שטח הכלוא בין גרף פונקציה וציר ה .1
 

 
 

 כך שגרף אחד כולו מעל השני:  ,שטח הכלוא בין שני גרפים .2
 

 
 
 

 :x-שטח הכלוא בין שני גרפים וציר ה .3
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 שאלות 

)נתונות הפונקציות   (1 ) 2 4 12f x x x= − )-ו − ) 6g x x= −. 

 .g-ו fת גודל השטח הכלוא בין הגרפים של חשב א
 
 
 

 

)נתונות הפונקציות   (2 ) ( )2 21 , 7f x x g x x= − = −. 

 .g-ו f שלב את גודל השטח הכלוא בין הגרפים חש
 
 
 

 

)נתונות הפונקציות   (3 ) ( )
2

2f x x= )-ו  − ) ( )
2

2g x x= − −, 

 כמתואר באיור.

 .II-ו Iהתאם בין הפונקציות לגרפים  . א

 מסמנים את השטחים שבין כל פונקציה והצירים .ב

 כמתואר באיור. ,2S-ו 1S-ב

 שווים זה לזה. 2S-ו 1Sהראה כי השטחים 

 

 

)  נתונות הפונקציות (4 ) ( )2 22 1 , 6 9f x x x g x x x= − + = − +. 

 .x-חשב את גודל השטח הכלוא בין הפונקציות ובין ציר ה
 
 
 

 

) הפונקציהנתונה  (5 ) 2 6 12f x x x= + + . 

 בראשית הצירים חותך את גרף הפונקציה ישר העובר  
4xבנקודה שבה  =    כמתואר באיור., −

 מצא את משוואת הישר. . א

 מצא את נקודת החיתוך השנייה של הישר והפונקציה.  .ב

4xוהישר   x-מצא את השטח המוגבל בין הישר, גרף הפונקציה, ציר ה . ג = − . 
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) הפונקציהנתונה  (6 ) ( )
2

2f x x= − . 

 מעבירים משיק.  y-נקודת החיתוך שלה עם ציר הב

 מצא את משוואת המשיק.  . א

 .x-מצא את נקודת החיתוך של המשיק עם ציר ה .ב

 x-הפונקציה וציר החשב את השטח הכלוא בין המשיק, גרף  . ג
 )השטח המסומן(. 

 
 

 

) הפונקציהנתונה  (7 ) 2f x kx x= − . 

9yהישר    הפונקציה בשתי נקודות. חותך את גרף  =

9xהוא   אלהשל אחת מנקודות  x-ידוע כי שיעור ה =. 

 .kמצא את ערך הפרמטר  . א

 מצא את נקודת החיתוך השנייה בין שני הגרפים. .ב

 x- חשב את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה, הישר וציר ה . ג
 )השטח המסומן(. 

 

)הנגזרת של הפונקציה   (8 )f x, המתוארת באיור שלפניך, 

) היא )' 3 2f x x= 6yשמשוואתו , ABישר . − = 

) חותך את גרף הפונקציה  )f x  בנקודותA ו-B . 

 ,x- מנקודות אלו מורידים אנכים לציר ה

 .  ABCDלבן כך שנוצר מ 
4xהוא  Aשל הנקודה  x-ידוע ששיעור ה =. 

) מצא את הפונקציה . א )f x . 

 x- חשב את השטח הכלוא בין גרף הפונקציה, המלבן וציר ה .ב
 . )השטח המסומן(

 

) הפונקציה באיור שלפניך חותך גרף  (9 ) 2f x x= 

)הפונקציה את גרף  )g x,   2בנקודה שבהx =. 

)הנגזרת של הפונקציה   )g x  היא ( )' 2 8g x x= −. 

) מצא את הפונקציה . א )g x . 

 x-שני הגרפים וציר החשב את השטח הכלוא בין  .ב
 המסומן(. השטח )

  

( )f x

y

x

1
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)באיור שלפניך מתוארים גרף הפונקציה  (10 )f x   2והישרy x= . 

) נגזרת הפונקציה )f x  היא( )' 2 6f x x= −, 

 הפונקציה הישר חותך את כי וידוע 
16y הוא y-שבה ערך ה בנקודה =. 

)מצא את הפונקציה  . א )f x. 

 מצא אותן.  ,האם יש לגרף הפונקציה ולישר עוד נקודות חיתוך? אם כן .ב

 חשב את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה והישר. . ג

 

  ענה על הסעיפים הבאים: (11

) המשיקים לגרף הפונקציהמבין כל  . א ) 2 3

2 1
f x

x x
= − , 

 מצא את משוואת המשיק ששיפועו מינימלי. 

 באיור שלפניך מתוארים הגרפים של הפונקציה  .ב
 והמשיק שמצאת בסעיף א'.

 , x-ואנך לציר ה ,בין גרף הפונקציה, המשיק חשב את השטח הכלוא 
 .x-היוצא מנקודת החיתוך של המשיק עם ציר ה

 

) נתונות שתי פונקציות (12 ) ( )
2

2

1 2
, 

2

x x
f x g x

x x

+
= =

+
. 

 חשב את גודל השטח הכלוא בין הפונקציות, 
2xהישר    .x- וציר ה =

 

 ניך מתוארים הגרפים של הפונקציות באיור שלפ (13

( ) 22f x x=
 

)-ו  ) 2

a
g x

x
= (a )0בתחום  ,קבועx  . 

 , ידוע כי הגרפים נחתכים ברביע הראשון
4yבנקודה הנמצאת על הישר   x=. 

 .aמצא את נקודת החיתוך של הגרפים ואת  . א

4xוהישר  x-חשב את השטח המוגבל בין שני הגרפים, ציר ה  .ב =. 
 

) הפונקציהגרף  (14 )
2

2

a x
f x

x

−
=   (a )קבוע  

) בנקודה x-חותך את ציר ה )6,0. 

 וכתוב את הפונקציה.  aמצא את   . א

   חשב את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה, .ב
2xוהישר   x-ציר ה =. 

( )f x
y

x

y

x
( )f x
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) הפונקציהנתונה  (15 )
( )

2
2

A
f x

x A
=

+
 (A חיובי פרמטר.) 

 ידוע כי שיפוע הפונקציה בנקודת החיתוך שלה עם 

הוא  ,y-ציר ה
1

9
−. 

 .Aמצא את ערך הפרמטר  . א

 .y-כתוב את משוואת המשיק לגרף הפונקציה בנקודת החיתוך עם ציר ה .ב

4.5xהראה כי המשיק חותך את גרף הפונקציה בנקודה שבה   . ג = −. 

הפונקציה מהסעיף הקודם.  העבר ישר אופקי מנקודת החיתוך של המשיק וגרף  .ד
 מצא את נקודת החיתוך הנוספת של ישר זה עם גרף הפונקציה.

 חשב את השטח כלוא בין המשיק, הישר וגרף הפונקציה )היעזר באיור(. .ה

 

) הפונקציהבאיור שלפניך נתונה  (16 )
1

2
f x x

x
= + . 

 מצא את נקודת המינימום שלה. . א

 ריםמנקודת המינימום של הפונקציה מעבי .ב

)לנקודה  ישר  .x- שעל ציר ה ,2,0(

 לציר ואנךגרף הפונקציה,  זה,  ישר  מצא את השטח הכלוא בין

)היוצא מהנקודה   ,x- ה  עד לנקודת החיתוך עם גרף הפונקציה. 2,0(

 

)גרפים של הפונקציות  מתוארים  הבאבאיור  (17 )
16

f x
x

)-ו = ) 2g x x=. 

 מצא את נקודת החיתוך של הגרפים. . א

 חשב את השטח המוגבל בין שני הגרפים, .ב
9x  והישר x-ציר ה =. 

 

) הפונקציהנתונה  (18 ) ( )6f x x x= − . 

חשב את גודל השטח הכלוא בין הפונקציה, המשיק לפונקציה בנקודת 
 .y-המינימום שלה וציר ה

 

) נתונה הפונקציה (19 )
2 1

x
f x

x
=

+
  ברביע הראשון.  

 לפונקציה העבירו משיק העובר בראשית הצירים.
 חשב את גודל השטח הכלוא בין הפונקציה, 

3xהמשיק והישר   =. 

  

x

y

( )f x

y

x

( )f x

 

 

 

1

פרק 27שימושי האינטגרל המסויים (שטח-א...

5

5



 
 

 
  
  
 

 
 www.GooL.co.ilאתר לפתרון מלא בסרטוני וידאו היכנסו ל 

  © גיא סלומון –כתב ופתר  

 

)הפונקציהבאיור שלפניך מתואר גרף  (20 )
1

1f x
x

= −.  

x, 4x-מעבירים שני אנכים לציר ה x-ו = t= ( 4כאשרt .) 

- ב x- וציר ה השטח הכלוא בין גרף הפונקציהאת  נסמן
1S, 

-ב והאנכים x-השטח הכלוא בין גרף הפונקציה, ציר הואת 
2S.  

1ידוע כי   28S S=. 

 .tמצא את  
 

 

)הפונקציה נתונה  (21 )
8x x

f x
x

−
=. 

 ענה על הסעיפים הבאים: . א

 מצא את תחום ההגדרה של הפונקציה. .1

 .x- החיתוך של הפונקציה עם ציר המצא את נקודת  .2

 הראה כי הפונקציה עולה בכל תחום הגדרתה. .3

מעבירים משיק לגרף הפונקציה ששיפועו הוא   .ב
17

16
m =. 

 מצא את נקודת ההשקה.

  x-לציר הואנך  x- חשב את השטח הכלוא בין גרף הפונקציה, ציר ה . ג
 מנקודת ההשקה שמצאת בסעיף הקודם.

 

)ת נתונות שתי פונקציו  (22 ) ( ),  2f x x b g x x= + ), כאשר = )0b . 

 גודל השטח הכלוא בין הפונקציות 

הוא  x-וציר ה
2

2
3

 יחידות שטח. 

 .bמצא את ערכו של הפרמטר 
 

 

)הפונקציות  גרפים של באיור שלפניך מתוארים  (23 ) 2f x x= ו-( )
32

g x
x

=, 

 ברביע הראשון.

xמעבירים ישר   a=,  החותך את גרף הפונקציה( )g x 

 ויוצר את השטח הכלוא בין שני הגרפים,
 . )השטח המסומן( והישר x-ציר ה

-ידוע כי שטח זה שווה ל 
1

85
3

S = . 

 .aמצא את  

  

 

 
 

 

( )g x

x

y
( )f x

x a=

1
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) באיור שלפניך מתוארים הגרפים של הפונקציות (24 )
3

f x
x

)-ו = )
3

g x
x

= −. 

xמעבירים שני ישרים   k= ו-x t= ,ותכים את הגרפים של הפונקציות אשר ח 
 . CD-ו ABויוצרים את הקטעים 

AB  ידוע כי 2CD=. 

4k  הראה כי . א t=. 

 השטח הכלוא בין הפונקציות  .ב
xהישרים לבין  k= ו-x t=,  12הואS =. 

 .tמצא את  

 

 ענה על הסעיפים הבאים: (25

)מצא עבור איזה ערך של   . א )1  , a a  יתקיים
1

3
1 0

2 1

a

dx
x

 
− = 

− 
. 

)באיור שלפניך מתואר גרף הפונקציה  .ב )
3

1
2 1

f x
x

= −
−

. 

x, 1x-מעבירים שני אנכים לציר ה 13x-ו = =, 

 . 2S-ו 1Sכך שנוצרים השטחים 

 .x- מצא את נקודת החיתוך של הפונקציה עם ציר ה

 הסעיפים הבאים: -ענה על תתי  . ג

 חשב את השטח הכלוא בין גרף הפונקציה,  .1

1xוהאנך   x-ציר ה  .1S, כלומר את =

 .  2Sהיעזר בתוצאה שקיבלת ובסעיף א' וקבע לכמה שווה השטח  .2

 נמק את טענתך. 

 

)הפונקציה   (26 )f x   0מוגדרת בתחום 10x . 

)בציור מתואר גרף הנגזרת  )'f x. 

)רטט סקיצה של גרף הפונקציה  ש . א )f x, 

)אם  ) ( )0 4 , 2 6f f= − =,( )5 0f =, 

)וכן   )10 0f . 

 והציריםגרף הנגזרת י חשב את השטח המוגבל ע" .ב
2xברביע הראשון, עד לנקודה שבה   =. 

  

y

x
x a=

1
 S

2
 S

1
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)הפונקציה  גרף לפניך  (27 )'f x חותך את , אשר 

),  אחת בלבדבנקודה  x-ציר ה )5,0. 

)מצא את התחומים שבהם  . א )'f x חיובית, 

 ואת התחומים שבהם היא שלילית. 

)העלייה והירידה של הפונקציה קבע מהם תחומי  .ב )f x. 

)כתוב את נקודת הקיצון של הפונקציה  . ג )f x אם ידוע כי שיעור ה ,-y  

2y שלה הוא = −. 

)רטט סקיצה של גרף הפונקציה  ש .ד )f x הפונקציה חותך , אם ידוע כי גרף

8yכאשר   y- את ציר ה =. 

) גרף הנגזרתחשב את השטח הכלוא בין  .ה )'f x .והצירים 

 

)הנגזרת באיור שלפניך מתוארת   (28 )'f x.  

) פונקציההאם ל . א )f x  .יש נקודות קיצון? נמק 

)רטט סקיצה של גרף הפונקציה  ש .ב )f x, 

)אם ידוע כי   )3 4f  וכי היא חותכת את  ,=

5yבנקודה שבה   y-ציר ה = −. 

) גרף הנגזרתחשב את השטח הכלוא בין  . ג )'f x 

 והצירים ברביע הראשון.
 

 

)גרפים של הפונקציות באיורים שלפניך מתוארים  (29 )f x ו-( )'f x : 

 

 גרף שייך לאיזו פונקציה ונמק. זהה איזה  . א

)נתון  .ב )10 3f = )וכי   ,− )f x חותכת את ציר ה-y   2בנקודה שבהy = − . 

) גרף הנגזרת מהו השטח המוגבל בין  )'f x  10, הצירים והישרx =? 

  

I                                                  II 

1
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)נתון גרף הנגזרת  (30 )'f x : 

 

 

)רטט את גרף הפונקציה ש . א )f x   4בתחום 7x−  , 

)הנתונים  לפי ) ( )2 7.6  ,  0 2f f− = = )-ו − )6 606.8f = −. 

 ברביע השלישי.  x- וציר ה גרף הנגזרתבין חשב את השטח המוגבל  .ב

 ברביע הרביעי. x- ה וציר גרף הנגזרתחשב את השטח המוגבל בין  . ג

 

  

1
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 פונקציות מעריכיות 

 מעריכיותאינטגרלים מיידים של פונקציות 

 אינטגרלים יסודיים  אינטגרלים של פונקציות מורכבות

 
ln

mx n
mx n a

a dx c
m a

+
+ = +

 
ln

x
x a

a dx c
a

= + 

mx n
mx n e

e dx c
m

+
+ = + x xe dx e c= + 

 

) הפונקציהנתונה  (31 ) 5 xf x e= − . 
 . −eהעבירו לפונקציה משיק ששיפועו 

 בין השטח הכלוא שב את גודל ח
 .x-הפונקציה, המשיק וציר ה

 .בתשובה ln-ו eניתן להשאיר  
 
  

)נתונה הפונקציה  (32 ) bxf x e=,   0כאשרb . 
המשיק לפונקציה העובר בראשית הצירים גודל השטח הכלוא בין הפונקציה,  

הוא  y-וציר ה
2

4

e −. 

 .bמצא את ערכו של הפרמטר 
 

)נתונות הפונקציות   (33 ) xg x e−= ו-( )
1

2
x

f x e=. 

)הפונקציה מנקודה הנמצאת על גרף  )g x רידו אנך לשני  ברביע הראשון הו

)חותך את הפונקציה  y-לציר ההצירים. המשך האנך  )f x, 
 כך שנוצר מלבן. ,x-לציר הומנקודת החיתוך יורד אנך נוסף 

הוכח כי שטחו המקסימלי של מלבן כזה הוא 
3

e
. 

 
 גרפים של הפונקציות באיור שלפניך מתוארים  (34

( ) 2xf x e= ו-( ) 2xg x e−=   . 
x את הישר x-אנך לציר המעבירים  a=, 

0a כאשר  ,.כמתואר באיור 
 .2S-ו 1Sאנך זה יוצר את השטחים 

 . 2Sמהשטח   3גדול פי  1Sידוע כי השטח 
 .aמצא את  

 

 

 

 

y

x

 ( )f x  ( )g x

1 S

2 S

    x a=

1
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)נתונה הפונקציה  (35 ) 2 1 2 2xf x e ex−= − − . 

 היא נקודת המינימום של הפונקציה. Aהנקודה 

 .Aמצא את שיעורי הנקודה  . א

 עם ראשית הצירים. Aמחברים את הנקודה 

כתוב את משוואת הישר המחבר את הנקודה  .ב
A  .עם הראשית 

חשב את השטח הכלוא בין גרף הפונקציה,   . ג
אם ידוע כי גרף הפונקציה  ,x- ההישר וציר  

1.7xבנקודה שבה   x-חותך את ציר ה =. 
 

 

)נתונה הפונקציה  (36 )
4

x axe e
f x

+
= . 

ידוע כי הפונקציה עוברת דרך הנקודה  
3

2

1
1,

4

e

e

 +
 
 

 . 

 וכתוב את הפונקציה.  aמצא את   . א

)באיור שלפניך מתואר גרף הפונקציה  .ב )f x,    
0.1yוהישר   x= . 

 y-ה ציר ,חשב את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה, הישר

2xוהאנך  =. 
 

באיור שלפניך מתוארים גרפים של שלוש  (37
 פונקציות: 

1 .( ) 2xf x =      2  .( ) 4xg x =      3 .( ) 4 22 xh x −= 

 קבע איזה גרף מתאר כל פונקציה.  . א

 C- ו A ,B מצא את שיעורי הנקודות .ב
 בין הגרפים(.)נקודות החיתוך 

 .חשב את השטח המסומן באיור . ג
 

 

 הבאים:ענה על הסעיפים  (38

)גזור את הפונקציה   . א )1xy e x= − . 

גרפים של באיור שלפניך מתוארים  .ב
)הפונקציות  ) xg x e= )-ו − ) xf x xe= . 

x  מעבירים ישר a=,  0כאשרa ,   החותך
  את הגרפים של שתי הפונקציות ויוצר את 

 . )מקווקו( והישר y-ציר ה, השטח הכלוא בין הגרפים של שניהם

 . 22e-ידוע כי שטח זה שווה ל 
 .aמצא את  

  

y

x

( )f x

A 

y

x

( )f x

y

x

 ( )f x

22S e=

 g( )x

1
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 פונקציות לוגריתמיות

 לוגריתמיות אינטגרלים מיידים של פונקציות 

 אינטגרל יסודי אינטגרל של פונקציה מורכבת

1 1
lndx ax b c

ax b a
= + +

+ 
1

lndx x c
x

= + 

 

)נתונה הפונקציה  (39 )
1

f x
x

=.  

חשב את גודל השטח הכלוא בין 
1xהפונקציה, הישרים   = 4x- ו − = − 

 .x-וציר ה
 בתשובה. lnניתן להשאיר  

 
 

) הפונקציהנתונה  (40 )
2 3

1

x
f x

x

+
=

−
 . 

חשב את גודל השטח הכלוא בין גרף הפונקציה,  
2xהמשיק לפונקציה בנקודה שבה   =, 

 . ההעובר בנקודת המינימום של x-ואנך לציר ה
 בתשובה.  ln אפשר להשאיר ביטוי עם

 
  

)באיור שלפניך נתונות הפונקציות  (41 )
1

a
f x

x
=

−
 

)-ו )
1

2

a
g x

x

−
=

−
0xבתחום  , . 

ידוע כי הגרפים של הפונקציות נחתכים בנקודה 
3xשבה   = . 

 וכתוב את שתי הפונקציות.  aמצא את   . א

את השטח המוגבל ע"י הגרפים של  חשב .ב
xוהישר  y-הפונקציות, ציר השתי  e= −. 
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) הפונקציהנתונה  (42 ) 7
b

f x ax
x

= + + . 

ידוע כי משוואת המשיק לגרף הפונקציה בנקודת 
18היא  x-החיתוך שלה עם ציר ה  9y x= −. 

 וכתוב את הפונקציה.   b-ו aמצא את   . א

שחותך את גרף  ,y-מעבירים ישר המקביל לציר ה

ואת משוואת המשיק  ,Aהפונקציה בנקודה 
 .18  הוא ABך הקטע . אורBבנקודה 

 

נמצאת מימין  Aאם ידוע כי הנקודה  ,מצא את משוואת הישר הנ"ל .ב
 .x-לנקודת החיתוך של גרף הפונקציה עם ציר ה

 חשב את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה, המשיק והישר. . ג
 

)נגזרת הפונקציה  (43 )f x היא ( ) 2

4
'f x

x
= −. 

 משוואת המשיק לגרף הפונקציה בנקודה 
2xשבה   4yהיא  = x= −. 

)מצא את   . א )f x. 

באיור שלפניך מתוארים גרף הפונקציה  .ב
( )f x 0בתחום  ,ומשיקx  .   

חשב את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה,  
2xוהישר   x-המשיק, ציר ה e=. 

 

 

  הפונקציהבאיור שלפניך נתונה  (44

( )
2

f x
x

0xבתחום  ,= .   

3x הישריםמעבירים את  k=  ,2x k= ,

x k= 4-וx )באיור   כמתואר  ,= )4x . 

 את   kהבע באמצעות  . א
 . 2S- ו 1Sהשטחים 

 

2הראה כי ההפרש  .ב 1S S− אינו תלוי ב -k, .וחשב את ערכו 

 .1Sמהשטח   3גדול פי  2Sנתון כי השטח  . ג
 .kמצא את  

 

)  נתונות הפונקציות (45 )
4

f x
x

= )-ו − )
2 5

k
g x

x
=

+
. 

)  'וגרף הפ )g x חותך את ציר ה -y 0.4  שבה  בנקודהy = . 

)מצא את הפונקציה  . א )g x . 

 מצא את נקודת החיתוך של שני הגרפים. .ב
 

1xחשב את השטח המוגבל ע"י שני הגרפים והישר   . ג = −. 

 ( )f x

  ( )g x

1
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מתוארים גרפים של הפונקציות שלפניך באיור  (46

( ) ( )ln 1xf x e−= )-ו + ) ( )2 3ln x xg x e e− −= +, 

0xבתחום  . 

 .y-הראה כי הגרפים נחתכים על ציר ה . א

x  מעבירים ישר .ב a= ( )1a ,  המאונך 
חותך את הגרפים של שתי  ,x-לציר ה

 )ראה איור(.  Sהפונקציות ויוצר את השטח 
4Sעבורו מתקיים   ,aמצא את ערכו של   =. 

 

 

) פונקציההגרפים של באיור שלפניך מתוארים  (47 )
2

3 1
f x

x
=

−
y  ישרהו  x= . 

 ברביע הראשון. ה והישר,מצא את נקודת החיתוך של הפונקצי . א

x  ,x-מעבירים אנך לציר ה a= , מימין  הנמצא 
  לנקודת החיתוך שמצאת בסעיף הקודם.

 האנך חותך את הגרפים ויוצר את השטחים 

1S 2-וS , איור. בהמתוארים 

   2Sעבורו השטח , a  מצא את הערך של .ב

-יהיה שווה ל
1 2

ln 7
2 3
+ . 

 

1חשב את יחס השטחים  ,שמצאת בסעיף הקודם a-עבור ערך ה  . ג

2

S

S
. 

 
 

  

 ( )f x

  ( )g xx a=

S
( )f x

( )g x

 ( )f x

x

x a=

1S

2S

1
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 חזקה עם מעריך רציונאלי   ית יפונקצ

 אינטגרלים מיידים של פונקצית חזקה עם מעריך רציונאלי 

 אינטגרל יסודי אינטגרל של פונקציה מורכבת

( ) ( )
( )

1

1

m

m n
m

n n
ax b

ax b dx ax b dx c
m

a
n

+
+

+ = + = +
 
 + 
 

  
1

1

m
m n

n m n
x

x dx x dx c
m

n

+

= = +

+
  

 

1תנאי לקיום האינטגרציה 
m

n
 −. 

 

)הפונקציה באיור שלפניך מופיע גרף  (48 ) 34f x x x= −. 

 מצא את נקודות החיתוך של הפונקציה עם . א
 .x-ציר ה

הנוצר בין גרף הפונקציה חשב את השטח  .ב
 והצירים.

 
 

 

) הפונקציה גרף  מופיעבאיור שלפניך  (49 )
2 4x

f x
x

−
=. 

 מהו תחום ההגדרה של הפונקציה?  . א

 מצא את נקודת החיתוך של הפונקציה  .ב
 .x-עם ציר ה

 
)מהנקודה  y-מעבירים אנך לציר ה . ג )4,6 . 

 , והציריםהשטח הנוצר בין גרף הפונקציה, האנך חשב את 
 .יע הראשוןברב

 

) הפונקציהבאיור שלפניך מתואר גרף  (50 ) 42f x x= −.  
רף  אנכים לצירים מנקודות החיתוך של ג נעביר

 ,מלבןכך שנוצר   ,הפונקציה עם הצירים
 ,1S-ב  השטח שבין גרף הפונקציה והצירים את ונסמן

 .2S-ואת השטח שבין גרף הפונקציה והאנכים ב

1מצא את היחס 

2

S

S
. 

 

1

פרק 27שימושי האינטגרל המסויים (שטח-א...

15

15



 
 

 
  
  
 

 
 www.GooL.co.ilאתר לפתרון מלא בסרטוני וידאו היכנסו ל 

  © גיא סלומון –כתב ופתר  

 

גרפים של הפונקציות   מתואריםבאיור שלפניך  (51

( ) 34f x x= ו-( )
3

1
g x

x
=. 

בתחום מצא את נקודת החיתוך של הגרפים  . א
0x . 

x  ,x-ה מעבירים אנך לציר .ב a= (a .)פרמטר 
 ,ידוע כי השטח שנוצר בין שני הגרפים

 ,מנקודת החיתוך שלהם ועד לאנך

הוא 
3

42
16

 .יח"ש 

 .aמצא את  

 

 

) הפונקציהנתונה  (52 ) 4 5 6f x x ax= + −, a רמטר. פ
בנקודה   x-ידוע כי גרף הפונקציה חותך את ציר ה

2xשבה   = . 

 וכתוב את הפונקציה. aמצא את הפרמטר  . א

 מהו תחום ההגדרה של הפונקציה?  .ב

 יה. קצה של הפונקצבמצא את נקודת קיצון  . ג

 

דרך נקודת החיתוך  העובר ,א את משוואת המשיק לגרף הפונקציהמצ .ד
 .x-ה שלה עם ציר

)באיור שלפניך מתואר גרף הפונקציה  .ה )f x והמשיק שמצאת בסעיף 
 קצה של הפונקציה בקיצון המורידים אנך מהמשיק אל נקודת  .הקודם

 .  בסעיף ג'שמצאת 
)חשב את השטח הנוצר בין גרף הפונקציה  )f x  .והמשיק 

 

גרפים של הפונקציות  באיור שלפניך נתונים  (53

( ) 62g x x= )-ו − ) 3f x x=. 

 מצא את נקודת החיתוך של הגרפים. . א

 חשב את השטח הכלוא בין שני הגרפים  .ב
 .y-וציר ה

 
 

 

)הנגזרת של  (54 )f x  היא( )
( )

4
5

1
'

6 5
f x

x
= −

−
. 

 x-ידוע כי הפונקציה חותכת את ציר ה 
1.2xבנקודה שבה  =. 

)מצא את   . א )f x. 

חשב את השטח הכלוא בין גרף   .ב
)הפונקציה   )f x הפונקציה, גרף 

( ) 10g x x= וציר ה-x. 
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) הפונקציהנתונה  (55 ) 2

3

3 1

25
f x x

x
= +

−
 . 

מצא את משוואת המשיק לגרף  . א
3xבנקודה שבה  הפונקציה  = −. 

חשב את השטח הכלוא בין גרף   .ב
)הפונקציה   )f x ,המשיק וציר ה-y. 

 

 
  

) הפונקציהנתונה  (56 ) 3 4f x x x= − . 

 מהו תחום ההגדרה של הפונקציה?  . א

 מצא את נקודות החיתוך של הפונקציה  .ב
 .x-עם ציר ה

באיור שלפניך מתואר גרף הפונקציה  . ג
השטח הכלוא בין גרף   ברביע הראשון.

 .1S-יסומן ב x-הפונקציה וציר ה
x  מעבירים ישר k= ,ר את צאשר יו

 . באיור כמתואר ,2Sהשטח  

1אם ידוע כי   ,kמצא את   2S S=. 
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 תשובות סופיות 

1) 
1

57
6 

 יח"ש. 

2) 
1

21
3

 יח"ש. 
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